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Pr. 1. Poucak o tezistu trokuta

1. aktivnost - motivacijska aktivnost:

/

i

Slika preuzeta s https://mathbitsnotebook.com/Geometry/Constructions/CCCentroid.html

Pr. 1. Poucak o tezistu trokuta

2. aktivnost - istrazivacka aktivnost @ App: GeoGebra Geometry_
GeoGebra s

* Konstruirajte trokut AABC = b
* Konstruirajte polovista stranica trokuta AABC o
* Konstruirajte teziSnice svih triju stranica :

* Pomicanjem vrhova trokuta promatrajte razlicite trokute.

a) Sto uotavate? Zapisite svoja zapaZanja.

b) Sada izmjerite na nekoj od teziSnica koliko je tezZiste
udaljeno od vrha trokuta i koliko je udaljeno od polovista |..
stranice. Sto uocavate? Zapisite svoja zapazanja. Provjerite om e e
i za ostale teziSnice svoje nagadanje.

3. aktivnost - iskaz Poucka o tezistu trokuta -



https://mathbitsnotebook.com/Geometry/Constructions/CCCentroid.html

Dokazivanje i nacelo primjerenosti

10.7.2024.

4. aktivnost - dokaz

»Za dokaz nekog poucka na nastavnhom satu treba imati pripremljen niz primjerenih
pitanja za brzo sagledavanje poucka od strane ucenika i uspjesno vodenje metode
razgovora. To pospjesSuje ostvarenje postavljenog cilja nastavnog sata na primjeren
nacin.”

(Z. Kurnik)

* Razgovor koji bi se vodio s u€enicima u frontalnom radu preoblikovati u
aktivnost za ucenike

* Dati zadatke i postavljati pitanja koja usmjeravaju razmisljanja ucenika

Pr. 1. Poucak o tezistu trokuta - dokaz

MoZete se sluZiti aplikacijom Geogebra Geometry. bit.ly/dokaz01

Skicirajte trokut ABC te poloviste stranice BC oznatite s A,

a poloviste stranice AC s B;.

(i) Sto znate o duzini 4;B;?

Nacrtajte tezisSnice AA; i BB, te njihovo sjeciste oznalite s T.
Istaknite poloviste D duzine AT i poloviste E duZine BT. Cinjenica da su tocke D i T

polovista znaci: (ii) [TD| = i (iii) |TE| =
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Pr. 1. Poucak o tezistu trokuta - dokaz

bit.ly/dokaz01

Sto znate o duZini DE u trokutu ABT? (iv)
Promatrajte sada trokute DET i A{B4T.
(v) Trokuti DET i A1B4T su

Obrazlozite.

Sto je posljedicaod (v)? |TD| =______ pa ako usporedimo s (ii) dobiva se da tocke
D i T dijele teZidnicu AA; na tj.
|AT|: |TA4| =

Pr. 2. Tabli¢ni prikaz dokaza (,,two-column” proof)

Ako je trokut jednakokracan, tada visina na osnovicu sijece stranicu u
njenom polovistu.

Pretpostavka: AABC jednakokracni (|AC| = |BC|)

Tvrdnja: visina na osnovicu AB sije¢e osnovicu u njenom polovistu i i
Tvrdnja ObrazloZenje
AABC jednakokracni trokut pretpostavka
CD visina na osnovicu pretpostavka
cD zajednicka stranica trokuta AADC i ABDC
|AC| = |BC| pretpostavka
|#ADC| = |4BDC| = 90° definicija visine
AADC = ABDC S-S-K poucak o sukladnosti
|AD| = |BD| slijedi iz sukladnosti AADC i ABDC
D je poloviste duzine AB zakljucak
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Pr. 3. Prikaz dokaza pomocu dijagrama (,,flow-chart” proof)

Pretpostavka: AB||CD i AD || BC. D
Tvrdnja: |AB| = |CD|i |AD| = |BC]| -
Dokaz: A
£ACD = £CAB ~_ .
4DAC = 4BCA AABC = AADC . |AB| = |CD] i
( ) — [ |AD| = |BC|
kutovi uz presjecnicu paralelnih pravaca - . B
p < K-S-K poucak o sukladnosti iz definicije sukladnosti
Ac / (odgovarajuce stranice
sukladnih trokuta su sukladne)

(. J

zajednicka stranica AABC i AACD
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Pr. 3. Otvoreni dokazi pomocu dijagrama (, flow-chart” proof)

Pretpostavka: D
Tvrdnja: |AB| = |CD| i |AD| = |BC]| o
Dokaz: A

[ ]\ i
| )| | — (e

Vise vidjeti na: www.researchgate.net/figure/An-example-of-flowchart-proofs-with-open-problems
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http://www.researchgate.net/figure/An-example-of-flowchart-proofs-with-open-problems
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Pr. 4. Vizulni dokaz

Koju formulu krije ova slika?

Pomoc:
* Obratite pozornost na boje.

* Moze |i se nesSto zakljuiti o
trokutima na slici? Sto? Obrazlozite.

¢ Uvedite dodatne oznake.

* Usporedite gornji i donji dio slike.
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Pr. 5. Dokaz iracionalnosti broja v/2.

Tvrdnja: Broj \/Eje iracionalan broj.

Dokaz:

(1) Pretpostavimo suprotno tj. V2 je racionalan broj.

(2) Po definiciji racionalnog broja je V2 = %, a i b su prirodni brojevi

(3) Kvadriraj (2) = 2 = “_z

b
(4) Nakon kvadriranja (2) i pojednostavljivanja dobiva se =
(5) Razmisli, je li broj prostih faktora brojeva
u dobivenoj jednakosti paran ili neparan. \\

Broj a? ima paran broj prostih faktora, a broj 2b? neparan broj prostih faktora

(6) _Kontradikcija. Dakle, pretpostavka je bila kriva odnosno V2 nije racionalan broj.

(7) \/Eje iracionalan broj

Dokaz preuzet s www.cut-the-knot.org/proofs/sq_root.shtml
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http://www.cut-the-knot.org/proofs/sq_root.shtml
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Pr. 5. Dokaz iracionalnosti broja V2.

Prije dokaza: Ponavljanje rastava broja na proste faktore

Neka je a € N.

ObrazlozZenje

1. Broj a u svom rastavu na proste faktore ima paran broj prostih
faktora.
Nikad Ponekad Uvijek

2. Broj a? u svom rastavu na proste faktore ima paran broj prostih
faktora.

Nikad Ponekad Uvijek

3. Broj 3a? u svom rastavu na proste faktore ima paran broj prostih
faktora.
Nikad

Ponekad Uvijek

Pr. 5. Dokaz iracionalnosti broja v/2.

Prije dokaza — motivacijska aktivnost

Postoji i
svojstvom:

pravokutnik sa sljede¢im

kad ga presavijemo na pola, duljine
stranica dobivene polovice pravokutnika
u istom su omjeru kao i stranice
pocetnog pravokutnika?

Ri.
Postoji (d: k = k:g = d =2k)

A formati papira (AO ima povrsinu 1 m?)

Slika preuzeta s https://cheaps.factorystore2024.ru/category?name=paper%20folded%20in%20half
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https://cheaps.factorystore2024.ru/category?name=paper%20folded%20in%20half
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Pruzanje podrske pri dokazivanju (,,scafolding”)

* Postavljati pitanja koja usmjeravaju
razmisljanja ucenika

* Osigurati poznavanje potrebnih
pojmova, definicija, ...

* Osigurati motiviraju¢e okruZenje za
dokazivanje

* Postupno povedavati slozenost tvrdniji
koje se dokazuju

* Pokazati primjerom kako se dokazuje
* Promijeniti formu dokaza
* Teziti jednostavnosti dokaza

Slika preuzeta s: https://www.edutopia.org/blog/scaffolding-lessons-six-strategies-rebecca-alber
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